PROBABILITAT I PROCESSOS ESTOCASTICS
18 de desembre de 1997

1. Una variable aleatoria bidimensional (X,Y") té densitat

JAlz+y) si 0<y<z 0<z<1
flz,y) = { 0 altrament

(a) Determineu la constant A i els moments conjunts m,. .

(b) Utilitzant el resultat anterior calculeu el coeficient de correlacié entre X i
Y.

(¢) Quina funci6 ¢(X) dona la millor estimacié en mitjana quadratica de Y.

2. Les variables aleatories independents X; (i = 1,2,...) sén totes gaussianes amb
esperanga 1 i varianga 2. Calculeu P(X,,1 > X7 + Xo +--- + X,,).

3. Donades dues variables continues independents X i Y

(a) Demostreu que
P(Y > X) = 1 — E[Fy(X)).

(b) Definim la variable Z = Fy(X) + Fx(Y). Que val E[Z]?

(¢) Trobeu un analeg del teorema de convolucié per la variable Z = X — Y.
Calculeu la densitat de Z si X 1Y sén exponencials de parametre .



